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Tegylik fel, hogy valamilyen r; kifizetést ,, kapunk” p; valdsziniiséggel

(i=12,...,n). Az ezt leiré L = (p1,71;p2,72; ...} Pn, " n) rendszert
lotténak nevezzik.

1. Példa. Legyen L = (i, $500; %, $0). Egy lotté szemléltethetd egy faval,
ez esetben:
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2. Példa. Tegyiik fel, hogy az alabbi 2 lotté koziil kell valasztanunk:

L1 = (1,%10000), azaz biztosan kapunk $10000-t; a masik

Ly = (%, $30000; %, $0), azaz egy 1/2 valdszinliséggel semmit sem kapunk,
1/2-del pedig $30000-et.
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Melyiket vélasztanank ebben az esetben? Varhaté értéket szamolva
E(L1) = 10000, illetve E(Lz) = 3 - 0+ 3 - 30000 = 15000. Ugyanakkor
valésziniileg a legtobbiink a biztos 10000-et valasztana (?7), ugyanis

kevesebb kockdzattal (bizonytalansaggal) jér.
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Hasznossag fliggvény

@ De ha nem a varhaté érték, akkor mi alapjan vélasztunk?
@ Neumann és Morgenstern a kovetkezé megkozelitést hasznilta:

@ Rangsoroljuk a kifizetéseket a nekiink (egyénileg!) legjobbtdl a
legrosszabbig

@ Legyen u egy olyan fliggvény, amely minden kifizetéshez egy szamot
rendel, tgy, hogy

u(legjobb) = 1 és u(legrosszabb) = 0.

© Ha u(r;)-t megadjuk minden r; kifizetés esetén, akkor u-t a
dontéshozé hasznossdgi fliggvényének nevezziik



Hasznossag
oooe

Varhaté hasznossig

Adott egy L = (p1,71;p2,72; - - -;Dn,Ty) lottd, akkor annak varhaté
hasznossaga a kovetkezéképp definidlt:

E(U,L) = me(h')
i=1

A kérdés persze az, hogy hogyan tudjuk meghatarozni egy egyén
hasznossagi fliggvényét?

A kérdésre tobb megkozelités létezik, de itt a részletekre nem tériink ki. A

kovetkezbkben egy megkozelitést vazolunk.
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Logaritmikus hasznossag fuggvény

Tegylik fel, hogy az aktudlis , vagyonunk” w. Tegylik fel tovabba, hogy
ennek A-val valé novekedésének szamunkra vonatkozé hasznossiaga a

jelenlegi vagyonunkkal a kovetkez6képpen aranyos:

u(w+ A) — u(w) ~ %

Ez tkp. azt fejezi ki, hogy minél nagyobb az aktudlis vagyonunk, adott

novekmény egyre kisebb hasznossagnovekedést eredményez.! Innen

u(w + A) —u(w) Cl
A w
és ha A — oo, akkor ennek a megoldésa

u(w) = clog(w) — log(wo)

1 Kézgazdaszok gyakran a , hamburger példat” hozzak. Ha éhes az ember, az els§
szendvics jelentésen csokkenti az éhséget, két-hdrom még jol eshet, de a negyedikre

mar ra sem birunk nézni.
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Logaritmikus hasznossag fuggvény
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A szentpétervari paradoxon Ujra

Ha visszaemléksziink a szentpétervari paradoxonra, a jaték varhatd értéke
=> aPr(X =x) “loi iyl o
2 4 8

Legyen c a jatékba vald beszillas koltsége, w a jelenlegi vagyonunk, u
pedig logaritmikus hasznossagi fliggvény. Ekkor a varhaté hasznossig

novekedés

)

AE(X EZ 2n u(w+2F—¢)— Z 2% [log(w+2%—c)—log(w)].
n=1 n=1

Egyrészt ez konvergens, masrészt implicit kapcsolatot ad teremt w és ¢

kozott. Példdul ha valakinek 1m Ft-ja van, akkor 20.88 Ft-ig ,, megéri”

beszallni a jatékba. Ha 1000 Ft-ja van, akkor 10.95 Ft-ot még hajlandé

lehet fizetni, hogy jatszon.
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Hasznossag fliggvények

@ Gyodkods: u(z) = x
@ Exponenciilis: u(zx) = (1 —e %) /a, haa#0ésu(x) =z, haa=0

e a > 0: kockazat kerilo
e a = 0: kockazat semleges
o a < 0: kockazat kereso

@ Leontief: u(xy,...,xy) = min{z /wi, ..., Ty /wn}
o ahol w; az i-edik jészdg silya (fontossdga) a fogyasztd szemszogébdl

Q etc.
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