V. gyak ttmutatasok, megoldasok

Az www.inf .u-szeged.hu/~fulop/logika/feladatl.ps "Itéletkalkulus" feladatsorbol:

V/3 Igen.

V/4b) F==(((p—q) = ¢ = ~q)=(p—q) = ~q) Nqg =
(=(p—= Vg Ng=((pA—=q) V=9 Aq=(pV—q)A-qA q Elgszor KNF-re kell hozni. F mint
klozok halmaza: F = {{p,~q},{—q},{q}}

Rezoluciés levezetés:

L. {p,~q} €F
2. {—q} eF
3. {q¢} eF
4. {O} Res 2,3

Rezolucioval levezethets az iires kloz () = F kielégithetetlen. Ha az iires kloz nem lenne leve-
zethetS (ezt észrevessziik, mert egy id6 utan nem tudunk rezolucioval tjabb klozokat képeznil),
akkor F' kielégithets lenne.

V/5b.) F = {{=p,~q,7} ,{p,r},{a,7},{-r}}, ez KNF-t jelent: F' = (=pV=gV7r)A(pVr)A(qgVr)A-r.

1. =p,—q,r eF

2. p,r eFr

3. q,r eF

4. —r € F Az 1-4.=Res"(F)

5. Tq, T Res 1,2

6. —p,r Res 1,3

7. —p,q Res 1,4

8. Res 2,4

9. Res 3,4 Az 1-9.=Res!(F)
10. r Res 2,6
11. —q Res 4,5
12. —p Res 4,6 Az 1-12.=Res*(F)
13. O Res 4,10 Az 1-13.=Res3(F)

gy Res?(F)-nek nem eleme OJ .
Kiilonben Res*(F)=Res?(F), igy Res*(F)=Res?(F), és 0 € Res*(F), ezért F kielégithetetlen.

V/7 A Horn klozok vagy definit klozok vagy negativ klozok. Es

negativ + negativ kl6z nem rezolvalhato,
negativ + definit kl6z  rezolvense negativ kloz,
definit + definit kl6z  rezolvense definit kloz.



5.2 F tautolégia < —F kielégithetetlen.

a) °F = (-=pV q) Ap A —q. Az elsg kloznak a masodikkal, majd az eredménynek a harmadik
klézzal vett rezolvense az iires klozhoz vezet. Ezért —F kielégithetetlen, igy F' tautolégia.

b) nem tautologia.
c) tautologia.

d) tautologia.

5.2 F és G ekvivalens & —(F « @) kielégithetetlen.

a) ekvivalensek.

b) =(F < G) = (=pV =q) A(pV q) A—r (HF!) Igy legyen ¥ = {{-p, ~q}, {p, ¢}, ~r}}

1. =p,—q ex
2.p,q ex
3. -7 ex
4. =q,q Res1 2
5. TP, p Resy 2

1-5. = Res!(XZ) = Res?(X) = Res*(2).
Mivel O ¢ Res*(X), ezért X kielégithets, igy F' és G nem ekvivalensek.
53 {F1,Fy,....,F,} EG& X ={F,F,,...,F,,—G} kielégithetetlen.
aA) 1= q Fo=r—(q—p =-rVqVp,G=r—pés-G==(r—p)=_r A p lgy
~— —_—— ~ =~

most
Y= {{Q}a {_'Ta _‘Q7p}v {r}7 {_'p}}'

Az iires kloz egy rezolicids levezetése:

1. ¢ ex
2. —r, g, p ex
3.r ex
4. -p S E
D. r,p ReSLQ
6. P R88375
7.0 Resq 6

Ezért X kielégithetetlen, ami azt mutatja, hogy a logikai kévetkeztetés fennall.
b) A logikai kovetkezmény igaz.
c¢) A logikai kévetkezmény nem igaz.
d) A logikai kovetkezmény igaz.
5.5 Igaz, s6t még az 5.6. feladatban levs gyengébb Fy-vel is igaz.
5.6 Lasd gyak.

5.7 Lasd a konyvben.



