Levelek Riesz Marcel hagyatékabol a
Bernstein-féle egyenlotlenségrol®

Szabd Péter Gabor

Riesz Frigyes (1880-1956) és testvére, Riesz Marcel! (1886-1969) a 20. szzadi
matematika meghatarozé alakjai voltak. Riesz Frigyes a kolozsvari, a szegedi
és a budapesti tudomanyegyetemen, Riesz Marcel elé6bb Stockholmban, majd
Lundban tanitott és alkotott. Mindkett6jiik f6 kutatédsi teriilete a matema-
tikai analizis volt. Riesz Frigyes 1j tudoménydgak megteremtgjévé valt, egyik
megalapitéja volt a funkciondlanalizisnek. Riesz Marcel is nagyon sok szép
matematikai eredményt ért el, a lundi egyetemen koriilotte egy parcialis differen-
cislegyenlet iskola alakult. Osszegyijtott tudomdnyos dolgozataikat kiilon kite-
tekben adtdk ki [8, 9], életitjuk és munkdssdguk bemutatdsit mar tobben is
megtették (pl. [4, 5, 6, 11]). Riesz Marcelnek néhdny éve kutathaté vélt a tu-
domaényos hagyatéka a lundi egyetem matematikai intézetében, amelynek feldol-
gozasa folyamatban van és varhatéan tovabbi matematikatorténeti adalékokkal
jarul majd hozza a matematikus Riesz-fivérek alaposabb megismeréséhez.

1 Riesz Marcel hagyatéka

2002-ben Riesz Ilona (Riesz Marcel unokéja) a lundi egyetem matematikai intéze-
tének ajandékozta Riesz Marcel tudoményos hagyatékat. Jaak Peetre, a lundi
egyetem professor emeritusa Filep Ldszlé (1941-2004) nyiregyhazi matematika-
torténészt kérte fel a hagyaték rendezésére, aki mér korabban is jart Svédorszag-
ban magyar vonatkozdsi matematikatorténeti emlékek utén kutatni. Filep
Laszl6 nemes, bar nem egyszeriien teljesithetd célt tlizott ki maga elé akkor,
amikor folytatni kivdnta Széndssy Barna (1913-1995) munkdssdgdt. Széndssy
irta meg a magyarorszagi matematika torténetének els6 Osszefoglalé monografi-
4jat a 20. szdzad elejéig bezardlag [10]. Filep innen folytatva a 20. szdzad
kozepéig, vagyis az 1950-es 1. Magyar Matematikai Kongresszusig szerette volna
feldolgozni a hazai matematika torténetét. Tobb tudoméanytorténeti targyt
tanulmanyt kozolt ezen a téren és természetesen orommel elvallalta a lundi
egyetem meghivasat is Riesz Marcel hagyatékanak rendezésére. 2003 nyaran
elutazott Lundba és néhdny hét alatt el is végezte a munkat.

*A dolgozat megirdsit az OTKA K 67652 palydzata tdmogatta.

LA magyar nyelvii szakirodalomban taldlkozhatunk a Marcel és a Marcell névvéltozattal
is, a kiilfoldi szakirodalom viszont szinte kivétel nélkiil az egy l-lel valé Marcel keresztnevet
hasznalja. Riesz Marcel egy lexikon szerkesztdinek kiildott feljegyzésében azt irta, hogy 6 a
keresztnevét egy l-lel irja.



Riesz Marcel hagyatéka ma 45 kartondobozban van elrendezve, a lundi egye-
tem matematikai intézeti konyvtaranak tomorraktardban. A hagyaték sok érde-
kes matematikatorténeti , kincset” rejt: leveleket, matematikai kéziratokat, hi-
vatalos okmanyokat, kiilonlenyomatokat, folydirat- és uijsdgcikkeket, konyveket,
fényképeket és mas személyes dokumentumokat.

Riesz Marcel szamos magyar és kiilf6ldi matematikussal volt kapcsolatban.
Hagyatéka az aldbbi magyar szarmazast matematikusok hozza irott leveleit Orzi:

Aczél Janos, Kiirschak Jozsef (1864-1933),
Bauer Mihaly (1874-1945), Neumann Jénos (1903-1957),
Beke Mané (1862-1946), Pélya Gyorgy (1887-1985),
Csaszér Akos, Radé Tibor (1895-1965),
Dienes P4l (1882-1952), Sarkozy Pal (1884-1957),
Erdés Pal (1913-1996), Schlesinger Lajos (1864-1933),
Fejér Lipét (1880-1959), Steinfeld Ott6 (1924-1990),
Fekete Mihdly (1886-1957), Szdsz Ott6 (1884-1952),
Goldziher Karoly (1881-1955), Szeg6 Gébor (1895-1985),
Horvath Jénos, Szilard Kéroly (1901-1980),
Jelitai Jézsef (1889-1944), Sz6kefalvi-Nagy Béla (1913-1998),
Kalmér Lész16 (1905-1976), Turdn P4l (1910-1976),

Kerékjarté Béla (1898-1946),  Veress P4l (1893-1945).
Kénig Dénes (1884-1944),

A felsoroldsban nem emlitettiik testvérét, Riesz Frigyest, akivel természete-
sen szintén levelezett, s6t, amint az sejthetd is, kettejiik levelezése a legter-
jedelmesebb (két doboznyi). Filep hamar észrevette, hogy matematikatorténeti
szempontbdl valdsziniileg ez a levelezés a hagyaték legérdekesebb része. Kikdl-
csOnozte és el is hozta magaval Magyarorszagra a leveleket, hogy majd fel-
dolgozza azokat. A Miszaki Szemle akkor indulé Historia Scientiarum elsé
kiillonszdmaban egy vélogatdst is bemutatott a levelezésbdl [2], valamint egy
rovid dolgozatban a Természet Vildga Neumann-emlékszdméban [3] is pub-
likalta Neumann Jénos és a Riesz-testvérek kozott valtott néhany levél részletét.

Filep igazi célja valéjaban az volt, hogy a Riesz-fivérek levelezésébdl kitetbe
rendezve kozzétegye a matematikai vagy torténeti szempontbdl legfontosab-
bakat. Csdszar Akosnak készonhetéen Riesz Frigyes hagyatékabdl itthon tovabbi
Riesz Marcelnek Riesz Frigyeshez irott levele keriilt eld, és Filep mar meg is ter-
vezte a konyv felépitését, amikor sajnos tragikus dolog tortént. Filep Laszl
2004 novemberében egyik budapesti el6addsa kozben hirtelen rosszul lett és
mar nem tudtak rajta segiteni, varatlanul elhunyt. Munkéjat a Magyar Tu-
domanytorténeti Intézettel kozos egyuttmitkodésben folytatjuk. Megjegyezziik,
hogy ugyanekkor Jaak Peetre kiilon kdtetben dolgozza fel a svéd nyelvii le-
velezést, amely varhatéan szintén hamarosan meg fog jelenni.

A tovéabbiakban két, els6sorban matematikai szempontbdl érdekes dokumen-
tumot mutatunk be Riesz Marcel hagyatékabdl, Fejér Lipot és Riesz Frigyes
egy-egy levelét. Témajuk kozos: a Bernstein-féle egyenlGtlenség targyalasa.



2 A Bernstein-féle egyenlotlenségrol
A matematikai analizis Bernstein-féle egyenl6tlensége szerint [6]
T, (0)] < nM,

ahol T,,(0) egy n-edrendii valds egyiitthatés trigonometrikus polinom, vagyis

T.(0) = ap + Z(aj cos jb + b; sin j6)
j=1
és
M = méxx|Tn(0)\.

Egyenldség csak akkor &ll fenn, ha T,,(0) = M sinn(6 — 0*) alaki.

Fejér Lipét 1914-ben a konjugalt trigonometrikus sorokrol irott dolgozataiban
hivatkozott a Bernstein-féle egyenlétlenségre [1, 776-783, 806-813 old.|; a ma-
gyar matematikai koztudatba 6 hozta be ezt az eredményt. A cikkekhez flizott
labjegyzeteiben megjegyezte, hogy Bernstein eredeti |77, (0)| < 2nM eredménye
javithaté: az is igaz, hogy |77} (68)] < nM. Fejér ott ezt csak megjegyezte, elsd bi-
zonyitdsat Riesz Marcel publikdlta [9, 127-129 old.]. A Bernstein-egyenl8tlenség
az approximacié-elméletben nyert alkalmazést, ill. tovabbi més nevezetes egyen-
16tlenségek vele is levezethetévé valtak.

Riesz Marcel t6bb bizonyitdst is adott a Bernstein-egyenlétlenségre [9, 127—
129 old.]. Ezek egy része a T, (0) trigonometrikus polinomra vonatkozé aldbbi in-
terpoldciés formuldn alapultak (megjegyezziik azonban, hogy kozolt egy egészen
més, gyokleszdmldldson alapuld bizonyitast is [9, 130-144 old.]):

2n

T,.(0) = a, cosnf + cos nf ZTn(Qy)(fl)”ctga — 0,
v=1
ahol -
0, =2v— 1)% (v=1,2,...,2n).

Ha az el6bbi interpolaciés formulat derivaljuk, akkor a 0 pontban

2n

0 = = S 0
n - 2n — n v 2Sln2 %
adédik, amibdl aztan a
2n
1 (_1)1/71
T () = — T,0+0,)————
10 = 3 S0 40, e

eloallitast kapjuk a trigonometrikus polinom derivaltjara.
Tekintsiik a T, (0) = sinnf trigonometrikus polinom derivaltjat a 0-ban. Az
eldbbiek alapjén, mivel sinnf, = (—1)"~1 igy



1% 1
%Zizn.

26,
=1 2sin”
Innen aztan Bernstein egyenl6tlensége is rogton adddik, mivel

2n

T < 5>

v=1

1

2sin” Z¢

<nM.

Riesz Marcel hagyatékdbdl szarmazik a kovetkezo levél, amelyben Fejér
Lipét elismeréssel ir Riesz Marcelnek a Bernstein-egyenlétlenséggel kapcsolatos
eredményeirél. Fejér ebben a levelében bemutatja, hogy Bernsteinnek a tiszta
szinusz-polinomra vonatkozé eredményébél konnyedén levezethet6 az altalanos
polinomra vonatkozd tétel is, amit Bernstein valdszinilileg nem vett észre. Fejér
gondolatmenete nagyon egyszerii, ahogyan mindig is torekedett a kozértheto
és élvezetes stilusra. Tanitvanyanak Kalmar Laszlénak mondta egyszer, hogy
ha tudoményos cikket ir, mindig az az ambicidja, hogy az olvasé a dolgozat
elolvasdsa utdna ezt mondja: ,,Fz is valami? FEzt én is meg tudtam volna
csindlni.”

Fejér Lip6t levele Riesz Marcelnek (Budapest, 1914. dprilis 9.)
(részlet)

Kedves Bardtom! Gratuldlok a szép interpoldczids formuldhoz, és a Bernstein-
féle tételnek ebbdl eredd egyszertd bizonyitdsdhoz. Ilyen bizonyitds volt az, melyet
én és masok eddig siker nélkil kerestink. Te most megtaldltad az igazi utat.
K626lj azonnal C.R.? czikket e tdrgyrdl, mert tudomdsom van réla, hogy most
tobben intenzive foglalkoznak e tdrggyal.

Az, eqységgyokok modszerét”, vagy az ,,equidistans ordindtdk mddszerét”,
vagy a ,,kozépérték képezés mddszerét” én elészor C.R. czikkemben (,,Sur les
polynomes trigonometriques®”) alkalmaztam trigonometrikus polynomra vonat-
kozo extremumfeladat megolddsdra. Mdodszernek tekintettem én is mert mikoron
(1913 szeptember) megoldottam vele még bizonyos extremumfeladatokat, melyek
(mds mddszerrel tdrgyalva) egy 1% hénap elétt Henselnek kiildott hosszabb dol-
gozatban fognak megjelenni, tovabbd megoldottam vele a Tschebyscheff-féle ex-
tremumfeladatot, pontosan azon az uton, melyen te is, télem fiiggetlenil ha-
ladtdl. (A jelzett, Crelle-ben® megjelenendé dolgozat® ,,Anhang”-jdban megint
mds mddszerrel jutok az n-indextd Tschebyscheff-féle nullpolynomhoz.) En azt
hittem, hogy a C.R. czikk feladata az elsé, mely az eqységqyokiok mddszerével
megoldatott. Azonban csakhamar rdjéttem, hogy H. Liebmann ,, Vereinfachte

2Comptes Rendus, a Francia Tudoméanyos Akadémia folyéirata.

3 Comptes Rendus 157 (1913), 571-574. [1, 773-775 old.]

4Kurt Hensel (1861-1941) német matematikus, Kronecker tanitvinya.

5Journal fiir die reine und angewandte Mathematik, német matematikai folyéirat, A. L.
Crelle inditotta meg 1826-ban.

6Uber Trigonometrische Polynome, Journal fir die reine und angew. Math., 146 (1915),
53-82 [1, 842-872 old.].



Behandlung einiger Minimalprobleme von Tschebyscheff” (Jahresbericht der D.
M. V. 18 Bd., 1909, 433. old.) czim{ dolgozatdban mdr ezen mddszer alkal-
mazdsdval jut az n-edik Tsch.-féle nullpolynomhoz. (Tehdt mi mindketten djra
megtaldltuk azt, a mit Liebmann mdr 1909-ben tudott.) Az én kicsi érdemem
tehdt legfeljebb annyi, hogy a mddszer propondldsdt trigonometrikus polynomokra
vonatkozd extremumfeladatok megolddsdra ijra folelevenitettem. (Kézolve csak
az van, a mi a folvett C.R. czikkben taldlhato; a tobbi alkalmazdsra csak czélzok
e czikk utolsé mondatdban: ,,Je remarque encore que la méthode élémentaire
de la Note présente s’applique aus te.) Az elsd paradigmdt azonban, ismétlem,
Liebmann szolgaltatta. Ki tudja, hogy ki szerepelt még elbtte e téren?!

Annyi mindent szeretnék Neked ez dsszefiiggésben mondani; hiszen mdr jo
régen tulnyomdan ezen eszmekorben élek; de magyon hosszadalmas volna az
irasbeli kifejtés. Mell6zom tehdt e térre vonatkozo ujabb vizsgdlataimat és prog-
ramomat. A jelzett Crelle czikket (melynek korrekturdit Frigyes is olvasni fogja)
taldn madr korrekturdban is elkildhetjik neked; ez most téged, hogy benne vagy
a dolgokban, nagyon fog érdekelni.

C.R. czikked terve kitiind. Itt kézlom veled azt a pdr sort, mellyel Bernstein
eredményébdl a tiszta sinuspolynomra vonatkozdlag levezetem az dltaldnos poly-
nomra vonatkozo tételt. (E'rdekes, hogy erre az aprésdgra Bernstein nem jott
rd):

Legyen ¢(0) tetszéleges n-edrendd trigonometrikus polynom, és legyen

lp(0)] <1, 0<6<2n.

Akkor
P60 +1) — (0 — 1)
2
n-edrendd tiszta sinuspolynom a t-ben (mert pdratlan), és

B(t) =

|D(t)| <1, 0<t<2m.
E szerint Bernsteinnek a tiszta sinuspolynomra vonatkozo eredménye alapjdin

dd(t)
— <
‘dt‘_m

(), <

és igy specziell t=0-ra is

Amde
dd(t) _ @
at ), T de’
e szerint i
— < .e.d.
o= n, qu.e.d

(Bernstein 2n-hez jut, mert a vegyes polynomot mint tiszta sinus és tiszta
cosinuspolynom dsszegét tekinti.)



Fekete bizonyitdsa, mely Neked kilddtt czikkben jelezve van, tetszeni fog
Neked. E bizonyitds megjelenendd Crelle czikkemre basiroz, e szerint a Crelleben
fog megjelenni. O azonban csak a |¢'(0)] < 2n egyenlbtlenséget tudja bebi-
zonyitani.

Ismétlem, az igazi bizonyitds a tied, mely azonfelil nagyon origindlis. Nagy
sikered lesz vele a hozzdértdk kézott.

(Bizonydra észrevetted, hogy a Bernstein tételét nagyon sok formaban lehet
kimondani, gy érdekes az arithmetikai kozepekkel hozni kapcsolatba.)

Mar tegnap délutdin akartam Neked vdlaszolni, de akkor Haar keresett fel.
Ma déleldtt meg kora reggel Frigyes jelentkezett és egyutt toltottik a déleldtiot.
Nagyon orilt, hogy leveledet elolvashatta és nagyon tetszett neki bizonyitdsod.

Leveledért koszonetet mondok, sokszor szivélyesen tudvozollek, és maradok
igaz hived és bardtod

Fejér Lipot.

Testvére szép eredményeinek hatdsara Riesz Frigyes is elgondolkodott a
Bernstein-féle egyenlGtlenségen, és maga is taldlt egy bizonyitast. Ez Fejér
Lipétot is meglepte, vagy ahogyan Riesz Frigyes irja levelében: | Ettol esett
magjdnem seggre Fejér’. Riesz Frigyes nagyon preciz matematikus volt, félkész
vagy nem teljesen végig gondolt és nem megfelelé formaban leirt eredménnyel
nem akart a nyilvanossag elé 1épni. Fejér elébbi levele utan kb. két héttel maga
is irt Marcelnek egy levelet, hogy megkérdezze a véleményét a talalt Gj bi-
zonyitasrél. Persze ez nem jelenti azt, hogy ettdl tette volna fliggévé a pub-
likalast, egyszertien csak kivancsi volt a testvére véleményére. Riesz Frigyes
mint mindenkinek, igy Marcel 6ccsének munkait is kritikus szemmel olvasta.
Szegedi tanitvany&dtol, Székefalvi-Nagy Bélatol tudjuk [11], hogy Riesz Marcel
egyik dolgozatat, amelyben fivére a Hilbert-féle spektrdltétel nem feltétleniil
korlatos onadjungalt operatorra vonatkozd, Neumanntdl és Stonetdl szarmazo
altaldnositasara adott 1j bizonyitdst ezzel utasitotta el a szegedi Actatol: ,,Mar-
czi, te irtal mdr jobbat is”.

Riesz Frigyes levele Riesz Marcelnek (Kolozsvar, 1914. 4prilis 30.)

Kedves Marczikam!

Ezt a levelet csak holnap, 1-én szandékozom befejezeni és elkiildeni. Megvdrom,
hogy nem jelenik-e meg a holnap érkezé és a 20-iki lésrdl szamotads C.R.-ben
a Bernstein-f. tételre vonatkozo czikked, melyrdl Fejérrel leveleztél, de amelyrdl
nem tudom, hogy mdr megirtad és elkildted-e? Id6kézben ugyanis én is taldltam
eqy bizonyitdst és errdl irok most neked. Fejér, akinek 2 hét eldtt elmond-
tam, ndgat, hogy kézdljem. Szerintem azonban a te bizonyitdsod egyszerdbb és
azért kozlés eldtt mindenesetre szeretném hallani a véleményedet. Ami az én bi-
zonyitdsomat taldn érdekessé teszi, az az, hogy a legtermészetesebben kindlkozo,
mdr jdrt diton indul el és szinte trividlisan adja ki az |f'(z)| < 2n-t", a mddszer

"Etté] esett majdnem seggre Fejér. (Riesz Frigyes ldbjegyzete a levélhez.)



finomitdsa azutdn adja n-t is.
De dttérek a részletekre. Legyen

f(x) =ap+aicosz+bysinx + ...+ b, sinnz;
folteszem, hogy | f(x)| < 1; megmutatandd, hogy |f'(z)| < n. Elég, ha megmu-
tatom, hogy |f'(0)] < n.

2
f'(0) =by+2by+...+nb, = - (z)[sinxz+2sin2z+...+nsinnc+...]dz

0
(1)
A [ J-es kifejezésben az n-nel magasabb rangi tagokat szabadon vdlaszthatom.
Veszem a kovetkezd kifejezést

sinx+2sin 2z+. . .4+nsinnr+n — 1sinn + lx+n — 2sinn — 2z+. . .4sin2n — lo =

. - . sin? =
=sinnz (n+2(n —1)cosx +2(n — 2) cos 2z + ... + 2cosn — 1z) = sinnz——5—>
s b)
1)be téve
1 2m
f(0)= = f(z)sinnx(n +...)dz (2)
T Jo

Az integrandus 3 faktora kézil az elsd kettd | | < 1, a harmadik pozitiv és
integralja 2nm, tehdt

IF/(0)] < l/O ﬂ(n+...)dm = 2n.

™

Ha a becslést csak egy piczurkdval finomitom, 2n helyett %n—et kapok. Ugya-
nis 2)bél

27
If'(0)] < %/O |sinnz|(n +...)dz

de fo% |sinnz|coskxz =0, ha 0 < k < n,
tehdt

27 4n
"0 <ﬁ/ innz|de = —. 3
1'(O)] < — ; |sinnalde = — (3)

Bizonydra ldtod is innen, hogy hogyan vdgok neki a pontos tétel bebizonyitdsdnak.
A sinnz fligguényt ismét, hogy igy mondjam, igyekszem jol kiegészitemi. T.i.
evidens, hogy sinnz helyébe irhatok ¢(nx)-et, ahol ¢p(u) egy tetszés szerinti
d(u) = sinu + ag cos2u + fysin2u + . .. (4)
alaku figguény. Igyekszem ¢-t gy vdlasztani, hogy



Iy

lehetdleg kicsiny legyen. Ezt természetesen lehet methodikusan is csindlni, amirdl
majd késébb szolok, egyeldre jojjon a deus ex machina. Legyen pl.

sin?~1y

¢p(u) = sinu — r?sin3u 4 rsin5u — ... vagy pl. ¢(u) = T o
fo sin“" tdt

mindkét ¢ alakja a (4) alatti.

2m
4
/ | (u)|du = — arctanr — 7, ha r — 1
0 r

o T 2k—1
/ o)l = A0 S e
k - T . 92k 3 .

0 fo sin“® udu

Vagyis (3)ban a |sinnzx| helyébe valamelyik ¢(nx)-et téve:

£ (0)] < wﬂhol € tetsz. kicsiny. Qu.e.d.
Taldn érdekel, hogy hogyan figgnek éssze az f'(0) itt adott
1 27
FO)y=— [ f@n+t..]¢nr)de (5)
0

eldallitasai a te formuldddal.
I Elbszor is a ¢ (u) fligguényt illetdleg: ¢r(t) 5)be téve

1 o N -
1(0)= m /0 f(@)[n + .. .]sinnzfsin® na)*1de =
0
1 o - S92 k=1
= lim ——— f(@)[n+...]sinnz[sin® nx]" "dx =

k—oo fZﬂ sin?® tdt

hrnk_>OO Vk f F(x)®(z)* 'dx
limg— 00 \ff Fy(t)®1(t)kdt

ahol F(z) = f(z)[n + ... ]sinnz = f(x)ﬁz,?, ®(z) = sin?nz, Fi(t) = 1,
®,(t) = sin’¢.

Alkalmazva szdmlaldra és nevezdre a Laplace-féle formulat (Corresp. Hermite-
Stieltjes, IT, p. 185-187, tjabban Lebesgue) pontosan a te formuldd adddik. (Ezt
persze jobban is megfogalmazhattam volna.)

II. A ¢, (u) figguényre igy jutottam, hogy dltaldnos mddszerrel indultam neki
a fenti kérdésnek: sinw ... ugy folytatando, hogy f |sinu+...| alehetd legkisebb




legyen, ill. a beldle formdlis integrdczidval szdrmaztatott kérdésnek: cosu + ...
dgy folytatandd, hogy totdlis varidczidja a lehetd legkisebb legyen. A keresett sor

1 1
Cosufgcos3u+gcos5u7... (6)

osszege F7, aszerint, amint is u a 5 €s 37“ kézt, vagy kivil fekszik. Ennek

megfeleléen, ha nem vezetem be azr konvergenczia-faktort és a form. diff. sin u—
sin3u + sinbu — ... sort, hanem megmaradok 6)-ndl és ennek fejében Stieltjes-
integrdllal dolgozom, az 5) formuldbdl a kévetkezd lesz:

o osin® 1 1
7'(0) = —/O f(x)%d cosnx — gcos?mx—i— gcos5mc — ...
2

a(z)

ami, ha tekintetbe veszed, hogy o(x) fiigguény a 5 pdratlan tGbbszordseinél £7 -

lel ugrik, killonben dllandé és hogy ezen helyeken sin® % =1, a te formulddat
adja.
mdjus 1.

Megint késik a posta, nem érkezett meg a C.R. Nem vdrom meg, elkildom ezt
a nagyon pongyoldn megfogalmazott elmefuttatdst azzal a kéréssel, bocsdss meg,
ha untattalak és felelj postafordultdval. Es akkor azutdn ird meg azt is, hogy
van-e mdr nydrra valami terved. Szeretnék veled minél hamardbb taldlkozni,
esetleg eléd menni. Ha tudsz valami okosat propondlni, koszonettel fogadom.
Egy mdsik megoldds az volna, hogy te mdjus végén idejossz vendégemiil eqy par
hétre és innen, esetleg Gydr érintésével, lemegyiink silni Olaszorszdagba. Ez
utobbi esetben az elhatdrozdasnak hamar meg kell érnie, mert jokor kell lenn
lakdst rendelni. Haar a napokban elutazott Géttingdba, ahol Deby-jel megosztja
az idei Wolfskehl kamatokat és kosmogonidrol ad elé az egész nydri félévben.
Bocsdss meg, hogy ismét dsszefliggés nélkil irtam.

Tehdt vdlaszodat postafordultdval vdarva dlel és csokol

Fricz

Riesz Frigyes a Bernstein-féle egyenlotlenségre adott bizonyitasat rogton meg
is irta a Comptes Rendus-nek, ahol az hamarosan meg is jelent [7, 1443-1446
old.]. Erdemes felfigyelni a levél végén megjelend Stieltjes-integralra. Jol ismert,
hogy Stieltjes egy lanctortekkel kapcsolatos vizsgédlata soran vezette be ezt az 14j
integralfogalmat 1894-ben (bar Kénig Gyula ennél kordbban is haszndlta mdr
el6addsaiban [11]). JO6l ismert az is, hogy akkoriban ez még nem véltott ki sem-
milyen kiilonosebb figyelmet. Riesz Frigyesnek koszonheto, hogy 15 év mulva
felfigyeltek rd a matematikusok, amikor Riesz Hadamard egyik problémédjara
adott 4j megoldéast a Stieltjes-integral alkalmazasdval. Azdéta mar persze ezt a
fogalmat is dltaldnositotték [7].
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